Val6s pot- és javité ZH, 2009. december 17.

”B” valtozat

Mindegyik lapra irjatok ra a neveteket.
Olvashatéan irjatok. Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér, de csak akkor, ha el tudom olvasni.

Az {réeszkozokon kiviil més segédeszkéz nem haszndhatd.  (Szomszéd, mobiltelefon, szdmolégép,
szogmérd és szuahéli szotdr sem.)

Ertékelés: P
Gy = min <max ([%} , M, 1) ,5>

ahol Gy a gyakorlati jegy, Z1, Zs és P a harom ZH-n kapott pontszam, M a megajanlott gyakorlati
jegy.

1. Mik azok az (z,y) pontok, amelyeknek van olyan kérnyezete, amelyben a sinx + sin(z + y) fiiggvény
konvex?

2. Hatdrozd meg 2%y®log(z? + y?) értékkészletét az x? + y? < 1 halmazon.
3. Legyen f : R? — R kétszer differencidlhaté fiiggvény. Igazold, hogy ha tetszéleges pontban
<f/(x7 y? Z)? (':C7 y? Z)) Z 07

akkor
D11£(0,0,0) + Doy f(0,0,0) + D33£(0,0,0) > 0.

4. Hatarozd meg az zy = 2 hiperbola és a (0, —3) pont tavolsagat a Lagrange-multiplikdtor médszerrel.
5. Jellemezd azokat a differencidlhaté f : R? — R fiiggvényeket, amelyekre

y* - Dif(z,y) + 2 Daf(z,y) = 0.

6. Mutass példét olyan ¢ : (0,1) — R fliggvényre, amire tetszéleges f : [0,1] — R folytonos fiiggvény

esetén o |
/O/O/Of(xyz)dxdydz:/o F(t)p(t)dt.



