Valés analizis gyakorlat, 2010. aprilis 20.
1. Igazoljuk, hogy az f : [0,1] — [0,1], f(z) = {100z} leképezés mértéktarto.
2. Igazoljuk, hogy ha egy mértéktartd fliggvény bijektiv, akkor az inverze is mértéktarto.
3. Igaz-e, hogy minden konvex (a,b) — R fiiggvény abszolut folytonos?

4. Konstrualj olyan f : [0,1] — [0, 1] folytonos fliggvényt, amely nem abszolut folytonos, de eldall két
abszolut folytonos fiiggvény kompozicidjaként.

5. Nevezziink egy u véges Borel-mértéket folytonosnak, ha az x — p((—oo, x)) fliggvény folytonos. Mutass
példat olyan mértékre, ami folytonos, de nem abszolit folytonos.

6. Legyen C' C [0,1] a Cantor-halmaz és f : C' — [0,1] a halmaz szokdsos megfeleltetése a 3-as és 2-es
szamrendszerbeli jegyek atirdsaval. Tetsz6leges H C [0, 1] Borel-halmazra legyen pi(H) = A(f(H N C)),
po(H) = N(f7YHH)) és uz = py + pro. A py, pio, pz és A koziil melyik melyikkel szingularis, illetve melyik
melyikre nézve abszolit folytonos? Mi a pu; fiiggvényeknek a Lebesgue-mértékre vonatkozo Lebesgue-
felbontasa? Mi a Lebesgue-mérték pu;-re vonatkozd Lebesgue-felbontasa?

Hazi feladatok
7. Adj meg olyan p Borel-mértéket, amire az f : (R, B,\) — ([-1,1], B([-1,1]),v), f(x) = sinz leképezés
mértéktarto.
8. Igaz-e, hogy minden konvex [a, b] — R fiiggvény abszolit folytonos?
9. Bizonyitsuk be, hogy ha f es g abszolit folytonosak [a, b]-ben, akkor f- g is abszolit folytonos [a, b]-ben.

10. Igaz-e, hogy ha f abszolut folytonos es szigortian monoton nové |a, b]-n, akkor az inverze is abszolit
folytonos?

11. Nevezziink egy p (el6jeles) mértéket diszkrétnek, ha van megszamlalhaté tartdja. Igazoljuk, hogy
minden (eléjeles) véges Borel-mérték felbonthaté egy folytonos és egy diszkrét (el6jeles) mérték Gsszegére
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