Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2006. oktéber 9.
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2. A D tartomanyt egy I' rektifikdlhaté Jordan-gorbe hatdrolja. Az f : D — C fiiggvény regularis D
belsejében és folytonos a hataran. Igazoljuk, hogy fr f=0.

3. Az f fiiggvény regularis az egységkor belsejében és folytonos a zart korlemezen. Igazoljuk, hogy
tetszbleges |z| < 1 esetén
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4. Legyen h > 0 esetén I'y(h) az 1 — hi és 1 + hi pontokat Osszekotd szakasz, I'a(h) az 1 — hi és 1 + hi
pontokat 0sszeko6td, origd kdzépponti, az dramutatd jarasaval ellentétes irdanyban haladé koriv, I's(h) az
1 — ht és 1+ hi pontokat 0sszekoto, origd kozépponti, az dramutatd jarasaval megegyezd iranyban halado
koriv.

(a) Mi az Osszefliggés az alabbi integralok értéke kozott?
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5. Szamitsd ki tetszoleges a > 0 valds szamra az — —— d¢ integralt.
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6. Az f fluggvény regularis és sehol sem 0 egy csillagszerti (egyszeresen Osszefiiggh) D tartomanyon. Az
f'/ f figgvény integralasaval mutassuk meg, hogy a log f fliggvény az egész D tartomédnyon értelmezhetd
regularisan.

Igaz marad-e az allitas, ha D nem egyszeresen Osszefiiggd?
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8. Szamitsd ki tetszoleges a > 0 valds szamra az " / 1a7€2 d¢ integralt.
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9. Legyen f regularis fiiggvény az egységkor belsejében és folytonos a korvonalon. Mutass példat olyan

©q ¢ [0,27] — R fliggvényre, amire igaz, hogy

fla) = % /0 " e (t)t.

10. Legyen f regularis fiiggvény az egységkor belsejében és folytonos a korvonalon. Bizonyitsd be, hogy
az egységkor belsejében felvett értékei a hataron felvett értékek konvex burkéba esnek.
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