
KFT jav́ıtó ZH a 2-esért, 2006. december 20.

A 2-es osztályzathoz legalább 3, 0 pontot kell elérni.

1. Mik azok a komplex számok, ahol az Im z · Re2 z · i + z függvény differenciálható?

2. Fejtsd Laurent-sorba a z 7→
z

(z − 1)(z − 2)
függvényt a 3 körül, az 1 < |z − 3| < 2

gyűrűn.

3. ∫
|z|=2

dz

(z2 + 1) sin z
=?

4.
∞∑

k=1

1

k2 + 1
=?

5. Legyen a ∈ C, |a| < 1, n ∈ N. Igazold, hogy a

(z − 1)nez = a

egyenletnek pontosan n megoldása van a Re z > 0 félśıkban.

6. Határozd meg az Im z > 0 félśık összes konform automorfizmumsát! (Az összes, a
félśıkot önmagára képező konform leképezést.)

7. Legyen D1 = {z : 1−ε < |z| < 1+ε} és D2 = {z : |z| < 1+ε}. Bizonýıtsd be, hogy ha az

f függvény reguláris D1-en és bármely, D2-n reguláris g függvényre

∫
|z|=1

f(z)g(z) dz = 0,

akkor f analitikusan folytatható D2-re.


