KFT javité ZH 4-esért és 5-0sért, 2006. december 20.

A 4-es osztalyzathoz legalabb 4,0, az 5-6s osztalyzathoz legalabb 5,0 pontot kell elérni.

1. Fejtsd Laurent-sorba a z +— figgvényt a 3 koriil az |z — 3| < 1, az |z — 3| > 2

22 —3z2+2
és az 1 < |z — 3| < 2 tartomanyokon.
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4. Az abran lathaté tartomanyon az f(z) = fliggvény regularisan értelmezheto

ugy, hogy f(0) = 1. Mennyi f(—m)?
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5. Legyen a € C, |a| < 1, n € N. Igazold, hogy a (z — 1)"e* = a egyenletnek pontosan n
megoldasa van a Re z > 0 félsikban.

6. Legyen P = {2z : Rez > 0} a porzitiv félsik, f : P — P regularis és f(1) = 1. Bizonyitsd
be, hogy |f/(1)] < 1.

7. Legyen D; az abran a kiils6, sotétebben satirozott tartomany, Dy pedig a kiilsé és a
belsé rész egytitt. Bizonyitsd be, hogy ha az f fiiggvény regularis Di-en és barmely, a
Do-n reguléris g fliggvényre az f - g fliggvénynek létezik primitiv fiiggvénye D;-en, akkor
f analitikusan folytathat6 Ds-re.
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