Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2009. szeptember 17. 8% — 9%

1. Szamitsuk ki a Cauchy-Hadamard tételbdl az alabbi hatvanysorok konvergenciasugarat! Hol konver-
gensek és hol abszolut konvergensek ezek a hatvanysorok? Mik a tagonkénti derivaltjak, illetve primitiv
fliggvények? Mekkora a konvergenciasugara a derivaltakat és a primitiv fliggvényeket eloalité soroknak?

DECEND SUNEIICERID GG SCRaUt)

1/2" fijggvénynek a 0-ban?

2. Van-e hatéarértéke az e~
3. Ertelmezheté-e a log log 2 fiiggvény (reguldrisan) az 1 egy kornyezetében?

4. Abrézoljuk a sikon a kovetkezd halmazokat:

{62:0<Rez<1,0<1mz<g}; {cosz:0<Rez<g,0<Imz}

5. Hogy viselkednek az €%, sin z, cos z, tg 2, ctg z fiiggvények, ha Im z — +o0?

6. Az abran hatféle nyilt, egyszeresen Gsszefliggé tartomany lathaté. Keress kozottiik konform megfelel-
tetéseket, azaz olyan bijekcidkat, amelyek regularisak, és az inverziik is regularis.

félsik negyedsfk 0 felvégott sik félkor

7. Az abrén lathaté tartomdnyon az f(z) = /cos z fliggvény reguldrisan értelmezhetd gy, hogy f(0) =
(Ezt kés6bb bebizonyitjuk.) Mennyi f(—m)?
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Hazi feladatok

8. Abrézoljuk a sikon a kivetkez8 halmazokat:

1—
{log Z: Rez>0}; {sinz: 0<Rez< E, O>Imz}
1+ 2 2

9. Tekintsiik a logaritmusfiiggvénynek azt a C\{zx + iy : > 0,y = sinx} tartoményon regulédris &gdt,
amelyre log 1 = 0. Erre a log fiiggvényre log(e?/?) =?

10. Add meg az Osszes lehetséges értékeit a kovetkezo kifejezéseknek!

log(3 + v/3i)

retT/2

11. Keress konform megfeleltetéseket az dbran lathato tartomanyok kozott.
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negyedsik félsik bevagdassal

kor bevagassal kor két bevagassal
12. Hagyjuk el a sikbdl a 7 (valds egész) t6bbszoroseinek e sugari kérnyezetét. Igazold, hogy a megmaradt
tartomanyon az 1/sin z és a ctg z fiiggvény is korldtos.

negyedkor f6lsdy
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