Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2009. oktéber 15.

1. Igazoljuk, hogy ha az f(z) fliggvény reguldris az a pont egy pontozott kdrnyezetében, és ott f|(z)] > 1,
akkor a megsziintetheto szingularitas vagy polus.

2. Tegyiik fel, hogy f-nek m-edrendii polusa van a-ban, és p egy n-edfoki polinom. Mutassuk meg, hogy
p(f(z)) figgvénynek mn-edrendii pélusa van a-ban.
3. Hol vannak az alabbi fliggvényeknek izolalt szingularitdasai? Mennyi ott a reziduumuk?
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4. Legyen a € (0,1) valés szam.
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5. Szamitsuk ki a 7 ctg 7wz fliggvény reziduumabdl a Z osszeget. Utana szamoljuk ki teleszkdéposan
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7. Lehet-e az f fiiggvény izolalt szingularitasa sin f-nek pélusa?

8. Legyen I', p. az dbran lathatd gorbe, ahol R nagy, r kicsi és ¢ még r-nél is sokkal kisebb. Milyen
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Hazi feladatok

9. Mutassuk meg, hogy ha f reguldris és g-nek pdlusa van az a pontban, ezenfeliil lim v/|f(2)|-|g(2)| = 2,
akkor f(a) = f'(a) =0.
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