Komplex fiiggvénytan gyakorlat, 2009. november 5.
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3. Legyen I', p. az dbran lathatd gorbe, ahol R nagy, r kicsi és ¢ még r-nél is sokkal kisebb. Milyen
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4. Hany gyoke van a 2% + 322 — z fiiggvénynek az egységkorben?

5. Az f fliggvény regularis a v egyszerii, zart gorbe belsejében és egy kis kornyezetében, tovabba a teljes
gorbén |f| > 1. Igazold, hogy f az egységkorlemez minden elemét ugyanannyiszor veszi fel v belsejében.

6. Tekintsiik a kovetkezd tartomanyokat:
1
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frjunk fel olyan a linedris tort fiiggvényeket (mind a hat esetben), amik ezeket egymdsnak megfeleltetik.

7. Adott a komplex sikon egy K korvonal, rajta kiviil egy p pont. Bizonyitsd be, hogy ha f olyan linearis
tort fiiggvény, amire f(K) = K és f(p) = p, akkor |f'(p)| = 1.

Hazi feladatok
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9. Legyen |a|] = 3. Hany gyoke lehet (multiplicitdssal szdmolva) a 2%+ 23 +az —1 polinomnak az 1 < |z| < 2
tartomanyon?

10. A figgvény 0-, oo- és 1-beli értéke alapjdn mutasd meg, hogy Re £ < 0, ha || < 1.

11. Az f(z) fiiggvény regularis a nyilt egységkorlapon és |f(z)| < 1. A fiiggvény gyokei wy, ws, ... (lehet
végelen sok is). Bizonyitsd be, hogy
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