Komplex fiiggvénytan ZH, 2009. oktéber 22.

Mindegyik lapra irjatok ré a neveteket.
Minden feladat legfeljebb 1 pontot ér. Részpontszam is kaphato.
Az osztalyzat az elért pontok szama, kerekitve.

Az iréeszko6zokon kiviil més segédeszkoz nem hasznahaté. (Szdmolégép, szogméré és
szuahéli szétar sem.)

Az el6adason és a gyakorlaton szerepelt allitasok bizonyitds nélkiil felhasznalhatok,
ha pontosan idézitek. (P1l. ,,Volt eléadédson, hogy...”)

1. A komplex stk mely pontjaiban differencidhaté a z — Rez — Im z + i|z|? fiiggvény?

2. Legyen v az Im z = (Re 2)? parabola azon ive, aminek kezdépontja —1 + i, végpontja

pedig 1 + 1.
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4. Fejtsd Laurent-sorba a 1 fliggvényt az 1+ 27 koriil agy, hogy eloallitsa a fliggvényt
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a 0 egy kornyezetében. Mi az a legbovebb tartomany, ahol a Lauent-sor eldallitja a

fliggvényt?

5. Mutass példat (képletet) konform megfeleltetésre a Dy ={z: |Imz| <1} és a

Dy = Dy \ (—0o0, 0] tartoményok kézott.
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6. Az f egész fiiggvényre arg f(1/n) = 12 (mod 27), han =1,2,.... Mi lehet arg f(2)7
n

7. Bizonyitsd be, hogy ha az f fiiggvénynek lényeges szingularitasa van a z; pontban,
akkor f a zy pont barmely pontozott kornyezetében felvesz legfeljebb 1 abszolut értéki
valds értéket. (A Picard-tételt ne haszndld.)



